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空气中电晕放电的 Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ 模拟
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摘要：采用Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ法模拟电子崩的不平衡变化，得到了电子崩、正负离子积聚随时间变化的空
间电场的形成发展物理过程。从理论出发，用计算机仿真了电晕放电的基本物理过程，在外部电场
和空间电荷的作用下，采用Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ模型研究电晕放电在阴极点－平面的空气间隙内发展过程，
计算得到了电荷密度变化和电离的速度在电晕放电物理过程中的动力学性能，验证了空间电荷和光
电离在电晕放电过程中的重要作用。
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１ 引言
Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ法又称为随机模拟方法或统计试验

方法［１ － ３］，其基本思想是：首先建立一个概率模型或
随机过程，使其参数等于问题的解；然后通过对模型
或过程的观察、抽样来计算所求参数的统计特征。
Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ方法以概率统计理论为基础，以随机抽
样（随机变量的抽样）为手段，在很多方面有重要的

应用。它的优点表现在３个方面：方法和程序的结
构简单，易分析，易理解；收敛的概率性和收敛速度
与问题的维数无关，很好地避免了维数问题；受问题
条件限制的影响较小，大大提高了可行性。

随着科技的发展，人们的日常生活对电力能量
的需求越来越大，高电压功率传输线被广泛应用在
超高压、特高压电网中。与此同时，电晕放电在实际
的高电压绝缘系统中非常重要。电晕放电是尖端带
电体的电压达到一定值时，周围的气体发生局部电
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离和激发过程而形成放电通道，放电过程伴有微弱
的辉光和声响，电极并不出现击穿或导通的现象。
本文采用Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ法，用计算机仿真模拟电子和
空气中分子的碰撞以及电子崩的形成，经过研究得
到了电子崩的物理发展过程。

２ 模型建立
２ ．１ 电子在空气中运动

应用Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ法模拟电子在空气中运动，电
晕放电［４，５］的物理模型相当复杂。在外部电场和空
间电荷的作用下，本文用Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ法模拟了电子
在空气中的运动，该模型应用统计的方法描述了粒
子碰撞的过程，其中包括由光电离产生的电离子对。
最初电子从阴极发射出来，它与空气分子是否发生
碰撞是由一个随机变量Ｒ１所决定的，这个随机变量
Ｒ１的取值均匀分布在０ ～ １之间。如果Ｐ≥ Ｒ１，那
么假设碰撞发生在一个时间步长结束之后，此时Ｐ
就是碰撞概率。如果Ｐ ＜ Ｒ１，那么碰撞不会发生，
粒子之间无相互作用，继续各自的运动。碰撞概率
Ｐ的表达式为

Ｐ ＝［１ － ｅｘｐ（－ΔｔＴｍ ）］

Ｔｍ ＝
１

Ｎ·ＱＴ（ε）·ｖ（ε
{

）
（１）

式中，ｖ（ε）是电子的速度，ＱＴ（ε）是整个碰撞的横截
面，Ｎ是气体密度，Δｔ是发射电子的间隔时间，ε是
电子能量，Ｔｍ是碰撞时间。

在混合气体中，当电子与分子碰撞时，碰撞结果
依赖于碰撞截面是否与碰撞类型相适应。为了确定
碰撞的性质，将整个碰撞截面ＱＴ分解成所有可能
发生的碰撞对应的截面，同时合理碰撞的极小概率
值也被计算在内。

Ｐ２，ｊ ＝
Ｑｊ
ＱＴ

∑ Ｐ２，ｊ ＝
{

１
（２）

式中，Ｐ２，ｊ是电子碰撞的极小概率值。
在０和１之间的随机变量Ｒ２决定了发生碰撞

的类型。碰撞的类型由以下的条件决定：
Ｐ２，１ ＋ Ｐ２，２ ＋ Ｐ２，ｊ － １ ＜ Ｒ２ ＜ Ｐ２，１ ＋ Ｐ２，２ ＋…＋ Ｐ２，ｊ（３）
式中，Ｐ２，ｊ是碰撞发生的概率（弹性碰撞、电离碰
撞），ｊ ＝ １，２，３，…，ｎ。式（３）决定了第ｊ次的碰撞。
在没有新粒子产生的条件下，电子损耗的能量与碰
撞的类型相一致。在电离碰撞情况下，减去起始的

能量，剩下的能量平均分配给两个电子。在碰撞结
束后，在下一个时间步长中，粒子继续它的运动，以
上过程重复进行。
２ ．２ 电晕放电在电极结构内的发展过程

应用Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ法模拟电晕放电在阴极点－平
面的空气间隙内的发展过程。在阴极点到平面的空
气间隙，电子和离子团的发展轨迹被模拟计算出来，
其与大量的单个运动的电子相一致，如图１所示［７］。

图１ 电极结构
Ｆｉｇ．１ Ａ ｄｉａｇｒａｍ ｏｆ ｔｈｅ ｅｌｅｃｔｒｏｄｅ ｇｅｏｍｅｔｒｙ

假设电子崩的发生轨迹沿着间隙的中轴线运
动，在此间隙中，电场变化很快。整个放电空间被分
成两个区域，区域１靠近阴极点，空间电场强度很
高，大多数的电子和离子都在此处；区域２就是除去
区域１剩下的区域。本文把区域１分割成很多的小
网格，电子的运动在这个区域被模拟出来，应用小的
网格尺寸来改善模拟精度。与此同时，在区域１中，
空间电荷的积累造成网格区域中电场的突变，其结
果直接影响到邻近的网格内的情况，所以要用更小
的网格尺寸Δｚ１。相比之下，在区域２中，相对大一
点的网格尺寸Δｚ２就足够了。

Δｚ１ ＝ ｄ１Ｍ１
Δｚ２ ＝ ｄ － ｄ１Ｍ










２

（４）

式中，Ｍ１和Ｍ２分别是区域１和区域２的网格数
量，ｄ是间隙的长度，ｄ１是区域１的长度，如果超过
临界值，电子和离子将会使电场区域产生畸变。当
所有的电子都已完成了运动模拟之后，电子的运动
状态将被存储起来，继而利用其进行下一个时间步
长内的计算。在这个间隙内，电子总和很大，所以很
有必要去缩放比例，以此限制模拟粒子的数量。当
模拟的总粒子数过大，从而使计算量超过计算机内
存时，就需要一个程序，输入数据，用这个引入的子
程序来模拟一些与存在的模拟粒子团近似相等的新
的粒子团，每一个新的粒子代表着实际中旧的粒子
的数倍。子程序包含旧的粒子团的速度分布，所以
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新的粒子团在相空间与之前的集团相等。经过研究
得出结论，Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ法的优点在于大量的参数无
需考虑，在计算中是可忽略的因子。

３ 结果和讨论
尖端带电体的电压达到一定值时，周围的气体

发生局部电离和激发过程而形成放电通道，放电过
程伴有微弱的辉光和声响，电极并不出现击穿或导
通的现象，发生电晕放电。电晕放电的结果是创造
了不同的荷电载体（正离子、负离子、电子）。Ｍｏｎｔｅ
Ｃａｒｌｏ法是一个现实可行的技术，用来模拟电子和空
气中分子的碰撞，以及电子崩的形成，用此方法可模
拟电子崩的发展过程。得到的结果是，在空气中点
到平面的几何结构中负的电晕放电。计算是在充满
氮气的空间中，极间电压为３ ｋＶ。间隙中轴线的任
一点的电场分布可近似表示为

Ｅ（ｚ）＝ ２·Ｖ０
ｌｎ（４ｄ ／ ｒ１）·

１
２ ｚ ＋ ｒ１ － ｚ２ ／ ｄ

（５）
式中，ｒ１、ｄ、ｚ和Ｖ０分别代表尖端半径、间隙长度、
距离阴极点的长度和所承载的电压。点到平面之间
的间隙被分成两个区域，这个间隙总长度为ｄ ＝ ５ ×
１０ － ３ ｍ，ｒ１ ＝ ５ × １０ － ４ ｍ，ｄ１ ＝ １ × １０ － ３ ｍ，Ｍ１ ＝ ５０，Ｍ２
＝ １００。在本文中选择时间步长为０５ × １０ － １２ ｓ。
初试时间ｔ ＝ ０ ｓ时，能量为０１ ｅＶ的电子从阴极

释放出来，在外电场的驱动下，由阴极发出向阳极运
动。在此过程中电子将经历电离碰撞，这将使这一个
电子产生一个离子和另一个电子。因此，在这个向阳
极运动的过程中，将有一个扩张的电子云团，此过程
就是电子崩。但离子云团在电子崩运动的过程中几
乎是稳定不变的，处在离电子云团后面较远的位置。
为了保持这个雪崩的趋势，需有另一种方式来补充，
即光电离，它是激发态原子发生跃迁辐射出的光子与
中性原子相互作用从而引发新电离的过程。光电离
的位置由光电离点的概率所决定，这个光电离点由计
算机在每一步长的最后生成随机变量。

电场在电晕放电发展过程中起着决定性的作
用，场强Ｅ在不同时间随着间隙的变化而变化，如
表１所示。在表１中，横格为在不同的间隙长度
（０５ ～ ２５ ｍｍ），每一定的距离设置一个场强测量
点；纵格为时间坐标（０３ ～ ２ ．５ ｎｓ）。由表１可知，这
是空间电荷的电子崩云团。在阴极上，高电场的区
域变小。另外，由于空间电荷的影响，阴极点到正离
子之间的电场强度随着时间的推移不断变强。

表１ 场强变化
Ｔａｂｌｅ １ Ｔｈｅ ｆｉｅｌｄ ｄｉｓｔｒｉｂｕｔｉｏｎ ａｔ ｖａｒｉｏｕｓ ｐｏｉｎｔｓ ｉｎ ｔｉｍｅ

Ｔ ／ ｎｓ
Ｅ ／（ｋＶ ／ ｃｍ）

Ｌ ＝ ０．５ｍｍ Ｌ ＝ １．５ｍｍ Ｌ ＝ ２．０ｍｍ Ｌ ＝ ２．５ｍｍ
０．３ １８．０ １７．８ １．１ ０．８
０．７ １４．０ ９．０ ８．８ ６．０
１．０ ８．０ ８．０ ７．０ ５．０
１．５ ７．０ ６．０ ９．０ １０．０
２．０ ６．５ ５．４ ８．６ ９．８
２．５ ５．８ ４．５ ７．６ ８．８

图２记录了持续电子崩的初始状态和之后的发
展趋势。最初电子从阴极释放出来，雪崩主体的趋
势朝向阳极，不断地加速直到０ ．５ ｎｓ。在雪崩的主
体向阳极的移动过程中，激发的原子同时发生电离。
因此，在雪崩的主体达到它的最大规模前，光子将要
从激发态被发出，然后将回到基态。这些光子将朝
向任意方向发射，然后将在距离原点不同的位置被
吸收。在０ ．８ ｎｓ时，由光电离产生的第二轮雪崩将
发生，在阴极强场区域，其增长的速度将比第一轮的
雪崩更快，但是其将在不久后消散。由于光电离的
效应，第二轮的雪崩在距离第一轮雪崩不同的位置
处开始。就像第一轮雪崩的形成过程，所有接下来
的雪崩一旦形成，都要发射光子。这些光子产生新
的光电子，这些光电子将开始第三轮的雪崩甚至更
多的轮次。随着时间的推移，场的畸变不断加剧。
对于负电晕，靠近电极的正电荷使在阴极表面的增
长，在远离阴极的电场区域场强降低到几乎为零。
在朝向正在发生电离的方向，电场有一个急剧的变
化。在阴极点附近，随着电荷密度的增大，空间电荷
对这个区域电场的影响在降低。图中第三轮雪崩的
发生在１ ．０ ｎｓ，其电场强度明显高于前两次，而且电
场是成倍地增长，比之前的雪崩更加剧烈，但与之前
的雪崩发生规律相似。

图２ 不同时间电子密度的分布
Ｆｉｇ．２ Ｅｌｅｃｔｒｏｎ ｄｅｎｓｉｔｙ ｄｉｓｔｒｉｂｕｔｉｏｎｓ ａｔ ｖａｒｉｏｕｓ ｔｉｍｅｓ
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另外，由图２可知持续雪崩的发展状况，电子和
离子密度以指数增长。从图中可得出结论：电子和
正离子各自密度的峰值位置几乎不变。在阴极和空
间电荷之间的区域中，增强电离的结果使空间电荷
场有了变化，导致电子和离子密度的峰值发生了迁
移，所以空间电场才朝向阴极运动。当电子在弱场
区域，最终它将与分子相接触，然后减少。在靠近阴
极附近仅存在一个强场区域，通常称为阴极强场区
域。每一次新的电晕脉冲都需要有电子的注入。正
离子分布的峰值朝向阴极移动，因为在稍后的电离
阶段只能在强场区域。负离子分布和正离子分布有
相似点，就是都有一个微小的峰值。

４ 结论
本文用Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ法模拟了空气中的负电晕放

电。在空间的局部场，计算得到了电荷密度变化和
电离的速度用来描述电晕放电的动力学性能。研究
了雪崩的建立和持续发展过程，证实了空间电荷和
光电离在电晕放电过程中起着重要作用，结果显示
由阳离子团产生的空间电荷曾强了阴极和阳离子团
之间的电场强度，使该区域的放电更加稳定。同时，
空间电荷减弱了正离子团和阳极之间的电场强度，
从而限制了电晕向阳极的扩展。
参考文献：
［１］ 李源慧．激光水下目标探测的Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ模拟［Ｄ］．成

都：西南交通大学，２００９：１９ － ２１．
ＬＩ Ｙｕａｎ － ｈｕｉ． Ｔｈｅ ｔｅｃｈｎｏｌｏｇｙ ｏｆ ｕｎｄｅｒｗａｔｅｒ ｌａｓｅｒ ｔａｒｇｅｔ ｄｅ
ｔｅｃｔｉｏｎ ｂａｓｅ ｏｎ Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ ｓｉｍｕｌａｔｉｏｎ［Ｄ］． Ｃｈｅｎｇｄｕ：Ｓｏｕｔｈ
ｗｅｓｔ Ｊｉａｏｔｏｎｇ Ｕｎｉｖｅｒｓｉｔｙ，２００９：１９ － ２１． （ｉｎ Ｃｈｉｎｅｓｅ）

［２］ 王坤． Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ方法及其简单应用［Ｊ］． 高校理科研

究，２０１０，１０（２）：５１３ － ５１４．
ＷＡＮＧ Ｋｕｎ． Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ Ｍｅｔｈｏｄ ａｎｄ ｕｎｃｏｍｐｌｉｃａｔｅｄ ａｐｐｌｉ
ｃａｔｉｏｎ［Ｊ］． Ｓｃｉｅｎｃｅ Ｒｅｓｅａｒｃｈ ｏｆ Ｕｎｉｖｅｒｓｉｔｙ，２０１０，１０（２）：５１３
－ ５１４．（ｉｎ Ｃｈｉｎｅｓｅ）

［３］ 张亮，赵娜．基于ＢＰ神经网络Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ法的结构可
靠性分析［Ｊ］．现代电子技术，２０１０，３２３（１２）：５９ － ６１．
ＺＨＡＮＧ Ｌｉａｎｇ，ＺＨＡＯ Ｎａ． Ｓｔｒｕｃｔｕｒｅ Ｒｅｌｉａｂｉｌｉｔｙ Ａｎａｌｙｓｉｓ
Ｂａｓｅｄ ｏｎ ＢＰ Ｎｅｕｒａｌ Ｎｅｔｗｏｒｋ Ｍｏｎｔｅ Ｃａｒｌｏ Ｍｅｔｈｏｄ［Ｊ］．Ｍｏｄｅｒｎ
Ｅｌｅｃｔｒｏｎ Ｔｅｃｈｎｏｌｏｇｙ，２０１０，３２３（１２）：５９ － ６１．（ｉｎ Ｃｈｉｎｅｓｅ）

［４］ 刘尚合． 静电理论与防护［Ｍ］． 北京：兵器工业出版
社，１９９９：１８０ － １８４．
ＬＩＵ Ｓｈａｎｇ － ｈｅ． Ｓｔａｔｉｃ Ｅｌｅｃｔｒｉｃｉｔｙ Ｔｈｅｏｒｙ ａｎｄ Ｐｒｏｔｅｃｔｉｏｎ［Ｊ］．
Ｂｅｉｊｉｎｇ：Ｗｅａｐｏｎ Ｉｎｄｕｓｔｒｙ Ｐｒｅｓｓ，１９９９：１８０－ １８４．（ｉｎ Ｃｈｉｎｅｓｅ）

［５］ 李尔宁，刘延冰，沈悦． 电晕放电若干特性的探讨
［Ｊ］．高电压器，１９９８，６（２）：１６ － ２１．
ＬＩ Ｅｒ － ｎｉｎｇ，ＬＩＵ Ｙａｎ － ｂｉｎｇ，ＳＨＥＮ Ｙｕｅ． Ｔｈｅ Ｄｉｓｃｕｓｓｉｏｎ ｏｆ
ｓｏｍｅ ｃｏｒｏｎａ ｄｉｓｃｈａｒｇｅｃｈａｒａｃｔｅｒｉｓｔｉｃｓ［Ｊ］． Ｈｉｇｈ Ｖｏｌｔａｇｅ Ａｐｐａ
ｒａｔｕｓ，１９９８，６（２）：１６ － ２１．（ｉｎ Ｃｈｉｎｅｓｅ）

［７］ Ｊｉａｎｆｅｎ Ｌｉｕ，Ｇｏｖｉｎｄａ Ｇ Ｒａｊｕ． Ｓｉｍｕｌａｔｉｏｎ ｏｆ Ｃｏｒｏｎａ Ｄｉｓｃｈａｒｇｅ
Ｎｅｇａｔｉｖｅ Ｃｏｒｏｎａ ｉｎ ＳＦＧ［Ｊ］． ＩＥＥＥ Ｔｒａｎｓａｃｔｉｏｎｓ ｏｎ Ｄｉ
ｅｌｅｃｔｒｉｃｓ ａｎｄ Ｅｌｅｃｔｒｉｃａｌ Ｉｎｓｕｌａｔｉｏｎ，１９９４，４５（３）：５２０ － ５２９．

作者简介：
万博（１９８６—），男，陕西人，硕士研究生，主要从事静

电放电理论与防护研究；
ＷＡＮ Ｂｏ ｗａｓ ｂｏｒｎ ｉｎ Ｓｈａａｎｘｉ Ｐｒｏｖｉｎｃｅ，ｉｎ １９８６． Ｈｅ ｉｓ ｎｏｗ ａ

ｇｒａｄｕａｔｅ ｓｔｕｄｅｎｔ ．Ｈｉｓ ｒｅｓｅａｒｃｈ ｃｏｎｃｅｒｎｓ ｔｈｅｏｒｙ ａｎｄ ｐｒｏｔｅｃｔｉｏｎ ｏｆ ｓｔａｔ
ｉｃ ｅｌｅｃｔｒｉｃｉｔｙ ．

Ｅｍａｉｌ：ｗａｎｂｏ８８８２００４＠ ｓｉｎａ． ｃｏｍ
刘尚合（１９３７—），男，山西人，中国工程院院士，教授、博

士生导师，主要研究领域为电磁环境模拟与防护技术。
ＬＩＵ Ｓｈａｎｇ － ｈｅ ｗａｓ ｂｏｒｎ ｉｎ Ｓｈａｎｘｉ Ｐｒｏｖｉｎｃｅ，ｉｎ １９３７． Ｈｅ ｉｓ

ａｎ ａｃａｄｅｍｉｃｉａｎ ｏｆ Ｃｈｉｎｅｓｅ Ａｃａｄｅｍｙ ｏｆ Ｅｎｇｉｎｅｅｒｉｎｇ． Ｈｅ ｉｓ ｎｏｗ ａ
ｐｒｏｆｅｓｓｏｒ ａｎｄ ａｌｓｏ ｔｈｅ Ｐｈ．Ｄ． ｓｕｐｅｒｖｉｓｏｒ ． Ｈｉｓ ｒｅｓｅａｒｃｈ ｃｏｎｃｅｒｎｓ ｔｈｅ
ｏｒｙ ａｎｄ ｔｅｃｈｎｉｑｕｅｓ ｏｆ ｅｌｅｃｔｒｏｍａｇｎｅｔｉｃ ｓｉｍｕｌａｔｉｏｎ ａｎｄ ｐｒｏｔｅｃｔｉｏｎ．

·４１１·

ｗｗｗ． ｔｅｌｅｏｎｌｉｎｅ． ｃｎ 电讯技术 ２０１１年




